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ÎëCïUæ¢Ì €Øæ ãñU?
(¥ŠØæØ vx)

¥ŠØæØ vx ×ð´ ×žæè Ùð °·¤ ÕæÚU çÈ¤ÚU âð ÕÎÜæß ç·¤Øæ, §â ÕæÚU È¤ÚUèçâØæð´ ·ð¤ âæÍ Øèàæé 
·ð¤ Ûæ»Ç¸ðU âð Üð·¤ÚU ßæÂâ ©Uâ ·¤è çàæÿææ ×ð´ Üð ¥æØæÐ ÂÚU‹Ìé §â ÕæÚU ×žæè ·¤æ È¤æð·¤â Øèàæé ·ð¤ 
ÎëCïUæ¢Ìæð´ ÂÚU ÍæÐ

ÎëCïUæ¢Ì €Øæ ãUæðÌæ ãñU? Parabolē ÒÒ·ð¤ âæÍ Èñ´¤·¤ÙæÓÓ ·ð¤ ¥Íü ßæÜæ °·¤ ç×çŸæÌ àæŽÎ 
ãñUÐ âÚUÜ Öæcææ ×ð´ ·¤ãð´U Ìæð ÎëCïUæ¢Ì °·¤ ©UÎæãUÚU‡æ ãñU, çÁâ×ð´ ç·¤âè ¥™ææÌ ÕæÌ ·¤æð â×ÛææÙð ·ð¤ 
çÜ° ™ææÌ â“ææ§ü ·¤æ §SÌð×æÜ ç·¤Øæ ÁæÌæ ãñUÐ ØãUæ¢ ÂÚU, ¥æçˆ×·¤ â“ææ§Øæð´ ·¤æð ¹æðÁæ ÁæÌæ ãñUÐ 
°·¤ Âýçâh ÂçÚUÖæcææ ·¤æ §SÌð×æÜ ·¤Úð´U, Ìæð ãU× ·¤ãU â·¤Ìð ãñ´U ç·¤ ØãU ÒÒSß»èüØ ¥Íü ßæÜè °·¤ 
âæ¢âæçÚU·¤ ·¤ãUæÙèÓÓ ãñUÐ

ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·ð¤ âæÍ çâ¹æÙð ßæÜæ Øèàæé ÂãUÜæ ÃØç€Ì ÙãUè´ ÍæÐ ÂéÚUæÙð çÙØ× ·ð¤ â×Øæð´ ×ð´ 
ÕæÚ-U ÕæÚU §SÌð×æÜ ãUæðÙð ·ð¤ ·¤æÚU‡æ ØãU É¢U» ØãêUÎè çàæÿææ ·¤æ °·¤ âæ×æ‹Ø M¤Â ‰ææÐv ÎëCïUæ¢Ì ·ð¤ 
çÜ° ¥¢»ýðÊæè àæŽÎ ÒÒparableÓÓ ·ð¤ çÜ° §ÕýæÙè àæŽÎ mashal ãñU, ¥æñÚU §â·¤æ ¥Íü ÒÒâê˜æ, 
Üæð·¤æðç€Ì, ·¤ãUæßÌ, ÌéÜÙæ, M¤Â·¤, ÂýÌè·¤, ÂãðÜèÓÓ ãUæð â·¤Ìæ ãñUÐw §âè Âý·¤æÚU parabolē ÒÒ·¤æ 
§SÌð×æÜ ·¤ãUæßÌ (Üê·¤æ yÑwx), ÂãðUÜè (×žæè xÑwx), ÌéÜÙæ (×žæè vxÑxx), çÖ‹ÙÌæ (Üê·¤æ 
v}Ñv-}) ¥æñÚU âÚUÜ ·¤ãUæçÙØæ¢ (Üê·¤æ vxÑ{-~) ¥æñÚU ÁçÅUÜ ·¤ãUæçÙØæ¢ (×žæè wwÑv-vy) 
ÎæðÙæð´ ·ð¤ çÜ° ãUæð â·¤Ìæ ãñUÐÓÓx ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·ð¤ ãUßæÜð ×âèãU ·ð¤ â×Ø âð ÂãUÜð ¥æñÚU ÕæÎ ·ð¤ ¥‹Ø 
ØãêUÎè Üð¹æð´ ×ð´ Öè ç×ÜÌð ãñ´UÐy Øèàæé ·¤æð çâ¹æÙð ·ð¤ §â É¢U» ×ð´ ×ãUæÚUÌ ãUæçâÜ Íè ¥æñÚU ßãU §â·ð¤ 
§SÌð×æÜ ×ð´ ×æSÅUÚU ÍæÐ

parabolē àæŽÎ ·¤æ ÂãUÜè ÕæÚU §SÌð×æÜ Üê·¤æ vxÑx ×ð´ ç×ÜÌæ ãñU ¥æñÚU ©Uâ ¥ŠØæØ ×¢ð 
ØãU ÕæÚUãU ÕæÚU ç×ÜÌæ ãñUÐ ×žæè Ùð ·¤ãUæ ç·¤ Øèàæé Ùð ÒÒ... ÎëCïUæÌæð´ ×ð´ ÕãéUÌ âè ÕæÌð´ ·¤ãUè¢ÓÓ ¥æñÚU 
ÕæÎ ×ð´ ·¤ãUæ, ÒÒØð âÕ ÕæÌð´ Øèàæé Ùð ÎëCïUæ¢Ìæð´ ×ð¢ Üæð»æð´ âð ·¤ãUè´ ¥æñÚU çÕÙæ ÎëCïUæ‹Ì ßãU ©UÙâð ·é¤ÀU 
Ù ·¤ãUÌæ ÍæÓÓ (vxÑxy)Ð ¥‹Ø ¥ßâÚUæð´ ÂÚU ©Uâ Ùð ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·¤æ §SÌð×æÜ ç·¤° çÕÙæ çâ¹æØæ, 
ÂÚU‹Ìé §â ¥ßâÚU ÂÚU ©Uâ Ùð ·ð¤ßÜ ÎëCïUæ¢Ìæð´ ×ð´ ÕæÌð´ ·¤è¢Ð Øèàæé ·ð¤ çâ¹æÙð ·¤æ ØãU É¢U» ¿éÙÙð ·ð¤ 
Îæð ·¤æÚU‡æ çÎ° »° ãñ´UÐ ÂãUÜæ Ìæð Üæð»æð´ ·¤è ¥æçˆ×·¤ â“ææ§Øæð´ ·¤æð â×ÛæÙð ×ð´ Ùæ·¤æ×è ·¤æ Íæ 
(vxÑv®-v|)Ð Øèàæé Ùð ¥ÂÙð ¿ðÜæð´ ÂÚU Øð â“ææ§Øæ¢ Âý·¤ÅU ·¤è´; ÂÚU‹Ìé ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·ð¤ ¥ÂÙð §SÌð×æÜ 
·ð¤ mæÚUæ ©Uâ Ùð ÖèÇ¸ ·ð¤ Üæð»æð´ ·¤æð ©UÙ·ð¤ ×Ù ·¤è ·¤ÆUæðÚUÌæ ·ð¤ ·¤æÚU‡æ ©UÙâð ÎêÚU ÚU¹æÐ ÎêâÚUæ ·¤æÚU‡æ 
ÖçßcØßæ‡æè ·¤æð ÂêÚUæ ·¤ÚUÙæ Íæ ç·¤ ×âèãUæ Ùð °ðâè ·¤ãUæçÙØæð´ ·ð¤ mæÚUæ ¥ÂÙè çàæÿææ ÎðÙè Íè 
(vxÑxy, xz; ÖÁÙ â¢çãUÌæ |}Ñw)Ð

¥ŠØæØ vx ×ð´ Â‹¼ýãU ÕæÚU ÒÒâéÙÙæÓÓ (akouō) ·¤æ ·¤æð§ü Ù ·¤æð§ü M¤Â §SÌð×æÜ ç·¤Øæ »Øæ 
ãñUÐ Øèàæé Ùð ŠØæÙ âð âéÙÙð ·ð¤ ×ãUˆß ÂÚU ÊææðÚU ÎðÙð ·ð¤ çÜ°, çÁââð â×Ûæ ÕÉ¸UÌè ãñU, ¥Ü»-¥Ü» 
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ÌæÇ¸UÙæ°¢ ¥æñÚU ØãUæ¢ Ì·¤ ç·¤ ¥æàæècæ Öè Îè (vxÑ~, v{, v}, yx)Ð
§â ¥ŠØæØ ×ð´ âæÌ Øæ ¥æÆU ¥æÂâ ×ð´ ÁéÇ¸ðU ãéU° ÎëCïUæ¢Ì ç×ÜÌð ãñ´U,z ÂÚU‹Ìé Øð ÌéÜÙæ°¢ âæ×æ‹Ø 

ÙãUè´ ãñ´UÐ Øèàæé Ùð ¿ðÜæð´ ·¤æð ÕÌæØæ ç·¤ ÎëCïUæ¢Ì ÒÒSß»ü ·ð¤ ÚUæ…Ø ·ð¤ ÖðÎæð´ ·¤è â×ÛæÓÓ ÎðÙð ·ð¤ çÜ° çÎ° 
»° ãñ´U (vxÑvv)Ð ãU×æÚðU çÜ° ßð Sß»ü ·ð¤ ÚUæ…Ø ·ð¤ ×êÜ, ©Uâ ·¤è Âý»çÌ, ©Uâ·ð¤ ÕÉ¸UÙð ¥æñÚU Èñ¤ÜÙð, 
©Uâ·ð¤ ×ãUˆß ¥æñÚU ©Uâ·ð¤ ©UgðàØ ·¤æð Âý·¤ÅU ·¤ÚUÌð ãñ´UÐ ßð ×âèãU ¥æñÚU ©Uâ·ð¤ ÚUæ…Ø ·¤æð ÆéU·¤ÚUæÙð ßæÜæð´ 
·ð¤ çßL¤h ¥ç‹Ì× ‹ØæØ ·¤è ÁæÙ·¤æÚUè Öè ÎðÌð ãñ´UÐ

¥ŠØæØ vx ·ð¤ ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·ð¤ ÕæÎ ØãêUÎè ¥»é¥æð´ ·ð¤ âæÍ Øèàæé ·ð¤ âæ×Ùæð´ ·¤æð çÎ¹æØæ »Øæ ãñUÐ 
§Ù ÎëCïUæ¢Ìæð´ ×ð´ àæŽÎç¿˜ææ¢ð ·¤æð Ú¢U»æ »Øæ ãñU, çÁÙâð Sß»ü ·ð¤ ÚUæ…Ø ¥æñÚU ©Uâ·ð¤ ÂèÀðU ¿ÜÙð ·ð¤ ÂýÖæß 
ÂÚU ©Uâ ·¤è çàæÿææ ·¤æð ¥æñÚU â×ÛææØæ »Øæ ãñUÐ ·¤ãUæçÙØæð´ ×ð´ Øèàæé ·ð¤ âéÙÙð ßæÜæð´ ·¤æð ØãU çÙ‡æüØ 
ÜðÙð ·¤è ¿éÙæñÌè Îè »§ü ç·¤ ßð ©Uâð â×ÍüÙ Îð´»ð Øæ ·ð¤ßÜ È¤ÚUèçâØæð´ ·¤æðÐ ßð ¥‘ÀUè Êæ×èÙ ãUæð´»ð 
Øæ ÂÍÚUèÜè Êæ×èÙ? ßð »ðãê¢U ãUæð´»ð Øæ Á¢»Üè ÕèÁ? €Øæ ßð ÂÚU×ðàßÚU ·ð¤ ÚUæ…Ø ·¤æð ÏÙ Øæ ¹ÊææÙð 
·¤è ÌÚUãU ×æÙð´»ð?

×é�Ø Œßæ§¢ÅUæð´ ·ð¤ âæÍ ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·¤æð §â Âý·¤æÚU â¢çÿæ# ç·¤Øæ Áæ â·¤Ìæ ãñUÑ

 v. ÕUæðÙð ßæÜæÑ ÂÚU×ðàßÚU ·¤æ ß¿Ù ©UÙ Üæð»æð´ ×ð´ ÕèÁ ·¤è Ùæ§Z ÕæðØæ ÁæÌæ ãñU, Áæð ©Uâð 
¥Ü»-¥Ü» SÌÚU ÂÚU »ýãU‡æ ·¤ÚUÌð ãñ´UÐ

 w. Á¢»Üè ÕèÁÑ ÖÜæ§ü ¥æñÚU ÕéÚUæ§ü ·ð¤ Õè¿ ·¤æ ÂýàÙ ¥ç‹Ì× ‹ØæØ Ì·¤ ¿ÜÌæ ÚUãðU»æÐ
 x. ÚUæ§ü ·¤æ ÕèÁÑ ÂÚU×ðàßÚU ·ð¤ ÚUæ…Ø ·¤æ ¥æÚU�Ö ÀUæðÅðU âð ãUæð»æ, ÂÚU‹Ìé §â×ð´ ÕãéUÌ ÕÉ¸UæñÌÚUè 

ãUæð Áæ°»èÐ
 y. ¹×èÚUÑ ÂÚU×ðàßÚU ·¤æ ÚUæ…Ø â×æÁ ×ð´ ¥ÂÙð ÂýÖæß ·¤æð ÀUæðÇ¸UÌð ãéU°, Èñ¤Ü Áæ°»æÐ
 z. ÀéUÂæ ãéU¥æ ÏÙÑ ÚUæ…Ø ¥æñÚU §â·¤è â“ææ§ü ÕãéUÌ ·¤è×Ìè ãñU, ¥ÂÙð »é×Ùæ× ¥æñÚU »é# 

ãUæðÙð ·ð¤ ÕæßÁêÎÐ
 {. ·¤è×Ìè ×æðÌèÑ ÚUæ…Ø ¥æñÚU §â·¤è â“ææ§ü Ü»Ù âð ¹æðÁ ç·¤° ÁæÙð ·ð¤ Øæð‚Ø ãñ´UÐ
 |. ÁæÜÑ ¥ç‹Ì× ‹ØæØ ×ð´ ÂÌæ ¿Ü Áæ°»æ ç·¤ ÂÚU×ðàßÚU ·ð¤ ÚUæ…Ø ·ð¤ Üæð» ßæSÌß ×ð´ 

·¤æñÙ ãñ´U?
 }. »ëãU Sßæ×èÑ Áæð Øèàæé ·¤è ÕæÌæð´ ·¤æð »ýãU‡æ ·¤ÚUÌæ ¥æñÚU ©UÙ×ð´ ÕÙæ ÚUãUÌæ ãñU ßãU ¥æçˆ×·¤ 

M¤Â ×ð´ ÕÜßæÙ ÕÙ Áæ°»æÐ{

§â ¥ŠØæØ ·¤æð ÕÇ¸ðU ŠØæÙ âð ÕÙæØæ »Øæ ãñU, çÁâ×ð´ °·¤ ÂçÚU¿æØ·¤ ÎëCïUæ¢Ì ¥æñÚU °·¤ ¥ç‹Ì× 
ÎëCïUæ¢Ì ãñUÐ Îæð ÕæÚU Øèàæé ·ð¤ ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·¤æ ©UgðàØ çÎØæ »Øæ ãñU ¥æñÚU Îæð ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·¤è ÃØæ�Øæ ·¤è »§ü 
ãñUÐ ¥ŠØæØ ×ð´ ¥‹Ø ÎëCïUæ¢Ì ÌèÙ-ÌèÙ ·ð¤ Îæð âñÅUæð´ ×ð´ ãñ´UÐ ¥ŠØæØ ·¤è âæ×»ýè çÙ�Ù M¤ÂÚðU¹æ ×ð´ 
¥æÌè ãñUÑ|

 I. °·¤ ÂçÚU¿æØ·¤ ÎëCïUæ¢ÌÑ ÕUæðÙð ßæÜæ (vxÑv-~)
 II. °·¤ çßÚUæ× (vxÑv®-wx)
 ·¤. ÎëCïUæÌæð´ ·¤æ ©UgðàØ (vxÑv®-v|)
 ¹. ÕæðÙð ßæÜð ·ð¤ ÎëCïUæ¢Ì ·¤è ÃØæ�Øæ (vxÑv}-wx)
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 III. ÌèÙ ÎëCïUæ¢Ì (vxÑwy-xx)
 ·¤. Á¢»Üè ÕèÁ (vxÑwy-x®)
 ¹. ÚUæ§ü ·¤æ ÕèÁ (vxÑxv, xw)
 ». ¹×èÚU (vxÑxx)
 IV. °·¤ çßÚUæ× (vxÑxy-yx)
 ·¤. ÎëCïUæ¢Ìæð´ ·¤æ ©UgðàØ (vxÑxy, xz)
 ¹. Á¢»Üè ÕèÁ ·ð¤ ÎëCïUæ¢Ì ·¤è ÃØæ�Øæ (vxÑx{-yx)
 V. ÌèÙ ÎëCïUæ¢Ì (vxÑyy-z®)
 ·¤. ÀéUÂæ ãéU¥æ ÏÙ (vxÑyy)
 ¹. ·¤è×Ìè ×æðÌè (vxÑyz, y{)
 ». ÁæÜ (vxÑy|-z®)
 VI. °·¤ ¥ç‹Ì× ÎëCïUæ¢ÌÑ »ëãUSßæ×è (vxÑzv, zw)

çÅUŒÂç‡æØæ¢
vÎð¹ð´ ‹ØæçØØæð´ ~Ñ|-w®; w àæ×ê°Ü vwÑv-vy; w ÚUæÁæ¥æð´ vyÑ}-vy; ØàææØæãU zÑv-|; w|Ñw-{; çØ×üØæãU 

vxÑv-vv; ØãðUÁ·ð¤Ü vzÑv-}; v|Ñv-v®; v~Ñv-vy; wxÑv-y~. §Ù×ð´ âð ·é¤ÀU ©UÎæãUÚU‡æ çÁ‹ãð´U M¤Â·¤ ·¤ãUæ Áæ 
â·¤Ìæ ãñU, ÎëCïUæ¢Ì Øæ çßÜæÂ ·¤æ ·¤æ× ·¤ÚU â·¤Ìð ãñ´UÐ wÇðUçßÇU çãUÜ, Î »æòSÂÜ ¥æò$È¤ ×ñ‰Øê, Î ‹Øê âð´¿éÚUè Õæ§ÕÜ 
·¤×ñ´ÅþUè (»ýñ´ÇU ÚñUçÂÇ÷Uâ, ç×çàæ»ÙÑ çßçÜØ× Õè. §üÇüU×ñ´â ÂçŽÜçàæ¢» ·¢¤., v~|w), wwy. xçÇU€àæÙÚUè ¥æò$È¤ ÁèÊæâ °¢ÇU Î 
»æòSÂËâ, â¢Âæ. Áæð°Ü Õè. »ýèÙ °‡ÇU S·¤æòÅU ×ñ€Ùæ§ÅU (ÇUæ©UÙâü »ýæðß, §çÜÙæðØâÑ §¢ÅUÚ-UßçâüÅUè Âýñâ, v~~w), z~x ×ð´ 
€Üæ§Ù ¥æÚU. SÙæòÁýæâ, ÒÒÂðÚðUÕÜÐÓÓ yÎð¹ð´ Âýß€Ìæ »¢ýÍ x~Ñw; y|Ñv|; v °Ùæð·¤ v.w, x; ¥æñÚU ç×àæÙæãU âæðÅUãU ~.vz. 
zâæÌ ç»ÙÙð ßæÜð Üæð» vxÑzw ßæÜè ·¤ãUæßÌ ·¤æð ÎëCïUæ¢Ì ÙãUè¢ ç»ÙÌð, ÁÕç·¤ ¥æÆU ç»ÙÙð ßæÜð Üæð» §âð ÎëCïUæ¢Ì ×æÙÌð 
ãñ´UÐ {°¿. çÜØæð ÕæðËâ, ° ·¤×ñ´ÅþUè ¥æòÙ Î »æòSÂÜ ¥·¤æòçÇZU» ÅêU ×ñ‰Øê (ÙñàæçßËÜðÑ »æòSÂÜ °ÇUßæðð·ð¤ÅU ·¢¤., v~x{), 
x®z âð çÜØæ »ØæÐ |¥æÚU. ÅUè. Èý¤æ¢â, Î »æòSÂÜ ¥·¤æòçÇZ» ÅêU ×ñ‰Øê, Î çÅ¢UÇðUÜ ‹Øê ÅñUSÅUæ×ñ´ÅU ·¤×ñ´ÅþUèÊæ (»ýñ´ÇU ÚñUçÂÇ÷Uâ, 
ç×çàæ»ÙÑ çßçÜØ× Õè. §üÇüU×ñ´â ÂçŽÜçàæ¢» ·¢¤., v~}z), wv{ âð çÜØæ »ØæÐ


